
Ãðóïïû Ãàëóà â àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè.
Ô¼äîð Áîãîìîëîâ

Ó êàæäîãî ïîëÿ K èìååòñÿ ñåïàðàáåëüíîå çàìûêàíèå K̄, ÿâëÿþùååñÿ îáúåäè-

íåíèåì êîíå÷íûõ ñåïàðàáåëüíûõ ðàñøèðåíèé ïîëÿ K, òàê ÷òî êàæäûé ýëåìåíò

x ∈ K̄ ñîäåðæèòñÿ â íåêîòîðîì êîíå÷íîì ðàñøèðåíèè K. Ñåïàðàáåëüíîå çàìû-

êàíèå K̄ ÿâëÿåòñÿ ðàñøèðåíèåì Ãàëóà ïîëÿ K, â ÷àñòíîñòè îïðåäåëåíà ãðóïïà

Ãàëóà àâòîìîðôèçìîâ K̄, äåéñòâóþùèõ òðèâèàëüíî íà K. Ýòà ãðóïïà äåéñòâó-

åò êàê ãðóïïà Ãàëóà êîíå÷íîãî ðàñøèðåíèÿ íà êàæäîì êîíå÷íîì ïîäðàñøèðåíèè

Ãàëóà F ïîëÿ K. Ãðóïïà Gal(K̄/K) ÿâëÿåòñÿ ïðîêîíå÷íîé êîìïàêòíîé ãðóïïîé ñ

òîïîëîãèåé, îïðåäåë¼ííîé ñþðúåêòèâíûìè îòîáðàæåíèÿìè íà Gal(F/K) äëÿ âñåõ

êîíå÷íûõ ðàñøèðåíèé Ãàëóà ïîëÿ K. Ýòà ãðóïïà èìååò ìíîæåñòâî óäèâèòåëü-

íûõ (è ÷àñòî íåïîíÿòíûõ) ñâîéñòâ. Îäíàêî â áîëüøèíñòâå ñëó÷àåâ ýòî áîëüøàÿ

íåàáåëåâà ãðóïïà, ÿâëÿþùàÿñÿ î÷åíü òðóäíîé äëÿ èçó÷åíèÿ.

Â ýòèõ ëåêöèÿõ ÿ áóäó â îñíîâíîì ðàññìàòðèâàòü äâà òèïà ôàêòîð-ãðóïï

ãðóïïû Gal(K̄/K). Ïåðâûé ôàêòîð � ýòî ïðî-l-êîìïîíåíòà àáåëåâà ôàêòîðà

Gab(K) = Gal(K̄/K)/([Gal(K̄/K),Gal(K̄/K)]), âòîðîé � åãî öåíòðàëüíîå ðàñ-

øèðåíèå Gc(K) = Gal(K̄/K)/([[Gal(K̄/K),Gal(K̄/K)],Gal(K̄/K)]). Â îòëè÷èå îò

Gal(K̄/K), ýëåìåíòû ãðóïï Gab(K) è Gc(K) èìåþò ÿâíîå îïèñàíèå, åñëè K ñî-

äåðæèò êîðíè èç åäèíèöû. Òàêîå îïèñàíèå äà¼òñÿ òåîðèåé Êóììåðà öèêëè÷åñêèõ

ðàñøèðåíèé è òåîðèåé Ìåðêóðüåâà�Ñóñëèíà ôóíêòîðà K2(K) ñîîòâåòñòâåííî. Ñ

äðóãîé ñòîðîíû, ãðóïïà Gc(K) îïðåäåëÿåò áîëüøóþ ÷àñòü áèðàöèîíàëüíûõ èí-

âàðèàíòîâ ïîëÿ K. Â ëåêöèÿõ ÿ îïèøó ñòðóêòóðó ãðóïïû Gc(K) è å¼ ñâÿçü ñ

ãåîìåòðèåé àëãåáðàè÷åñêèõ ìíîãîîáðàçèé.


